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MathLovers

il Zadanie 1. Dany jest czworokat wypukty ABCD, w ktérym
|AD| + |BC| = |CD|.

Dwusieczne katow <BCD i 4CDA przecinaja si¢ w punkcie S. Udowodnij, ze
|AS| = |BS].

Zré6dto zadania: VIII Olimpiada Matematyczna Gimnazjalistéw — zadania kon-
kursowe zawodow pierwszego stopnia — cze$é¢ korespondencyjna

Wybér zadania i redakcja rozwigzania: Maja Chlewicka

Rozwiazanie: Oznaczamy przez E taki punkt na boku C'D, ze |AD| = |DE| i
|EC| = |CB]|. Nastepnie, wida¢ ze trojkaty AADS i1 ADES sa przystajace (ce-
cha bkb), zatem |ES| = |AS|. Zaréwno tréjkaty AESC i ACSB sa przystajace,
zatem |ES| = |SB|. Analogicznie |AS| = |SB], co konczy dowdd.
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| Zadanie 2. Na tablicy napisano liczby 1,2,3,...,2025. Co minute wybieramy
dwie rozne liczby a i b, usuwamy je, a na ich miejsce zapisujemy liczbe a + b — 1.
Proces powtarzamy, az na tablicy zostanie tylko jedna liczba. Jaka liczba pozo-
stanie na koncu?

Autor zadania: Antonina Pajek
Rozwigzanie: Na poczatku suma wszystkich liczb to

2026 - 2025

So=14+24+... +2025 = 5

Sprawdzmy, jak zmienia si¢ suma przy jednym ruchu. Jesli wybieramy a, b i zaste-
pujemy je liczba a+b—1, to nowa suma jest réwna: S’ = S—a—b+(a+b—1) = S—1
Czyli po kazdym ruchu suma zmniejsza si¢ o 1. Skoro na poczatku mamy 2025
liczb, a zostaje 1 to musimy wykona¢ 2024 takie operacje. Zatem suma koncowa

to
S = Sy — 2024,

czyli
2026 - 2025
Sk = — 2024 = 2049301.
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