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il Zadanie 1. Znajdz wszystkie dodatnie liczby catkowite n takie, ze liczba n+n2+1
jest liczba pierwsza.

Autor zadania: Michatl Fronczek
Rozwigzanie: Zauwazmy, ze:

nttniPrl=m*-n+1)-(*+n+1)

Drugi nawias ze wzgledu na to, ze n > 1 jest dodatni i wiekszy od 1 (doktadnie
jest niemniejszy od 3). By zatem nasza liczba byta pierwsza pierwszy nawias musi
by¢ rowny 1. A zatem:

n—-n+1=1
n*—n=0
nn—1)=0

Daje nam to dwie opcje: n = 0 co nie nalezy do dziedziny (n ma by¢ dodatnie) i
n = 1. Dla drugiego przypadku mamy n* +n?+1 = 1*+12+1 = 3 co jest liczby
pierwszg. A zatem jedyna liczbg spetniajaca warunki zadania jest n =1
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| Zadanie 2. W magazynie znajduja sie paczki. Jedna paczka wazy nie wiecej niz
1t, za$ wszystkie razem waza 10t. Szef firmy chce przewiezé je cigzarowkami.
Kazda cigzaréwka moze przewiez¢ na raz do 3t paczek, a ponadto moze wykonac
tylko jeden kurs. Ile ciezaroéwek musi zaméwié szef by mie¢ pewnosé, ze przetrans-
portuje wszystkie paczki niezaleznie od wagi poszczegdlnych egzemplarzy?

Autor zadania: Michatl Fronczek

Rozwigzanie: Do tego celu potrzeba co najmniej 4 ciezaréwki, gdyz w przeciw-
nym wypadku moglibySmy przewiez¢ maksymalnie 3 - 3 = 9t paczek. Rozwazmy
teraz sytuacje, w ktérej mamy 12 paczek po 0,76t kazda i jedna paczke 0,88t.
Mamy zatem 13 paczek i 4 ciezarowki, czyli do ktorejs musza trafi¢ 4 paczki. Ale
ich taczna masa jest niemniejsza od 4 - 0,76 = 3,04t, czyli jednak si¢ tam nie
zmieszcza. Sprzecznosc.

Potrzebujemy zatem co najmniej 5 ciezarowek. Pokazemy, ze tyle wystarczy. Za-
t6zmy nie wprost, ze tak nie jest. Spakujmy wszystkie paczki, ktore jesteSmy w
stanie. Zostal nam wiec stos "niepakowalnch'paczek. Masa tych wrzuconych do
ciezarowek jest zatem mniejsza od tacznej masy wszystkich paczek, tzn. 10t. Na
jedna ciezaréwke przypada wiec srednio mniej niz 2t tadunku (% = 2). Jest to
wartos¢ érednia, istnieje zatem ciezaréwka, ktora ma niewiecej niz 2t tadunku,
czyli ma co najmniej 1t pustego miejsca. Ale jak wiemy paczki waza nie wiecej
niz 1t, a wiec na pewno do tej ciezarowki zmiesci si¢ jeszcze jedna paczka ze
stosu niewtozonych. To jest jednak sprzeczne z zatozeniem o ich niewktadalnosci.

Sprzecznosé. A zatem 5 ciezarowek zawsze wystarczy. Taka tez jest odpowiedz.
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